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Exercicio

Seja (X,Y) um vetor aleatdrio, em que X é o ntimero de operagoes financeiras com lucro dentre
duas tentativas na primeira semana de operagao, e Y é o numero de operagoes financeiras com
lucro dentre duas tentativas na segunda semana de operagao. Considere a distribui¢do conjunta

Y
x 0 1 2 | Pr(X =2)

0 7/25  11/50 0 1/2

1 3/25 /10 2/25 3/10

2 /10 11/200  9/200 /5
Pr(Y =y) | 12 3/8 s | 1

Calcule:

(a) [2 pontos] Os valores esperados E[X] e E[Y];

Temos que 3 . .
E[X]=0--+1 E+ 510 0,7
E[Y]=0 7+1~g+2-é:g_0,625
(b) [2 pontos] As varidncias Var[X] e Var[Y];
Primeiramente calculamos
1 1 11
JE[X2]=0-§+1-13—0+ ET 10 1,1
E[YQ]:0-%+1%+4é:§_0,875
Disto, calculamos a variancia como segue
11 49 61
Var[X] = E[X?] - E[X]? = 7?0 7251% 3—1@ =0,61.
Var[Y] = E[Y?] - E[Y]? = S 51" g1 = 4843

(c) [2 pontos] Os valores esperados E[X | Y =0, E[X |Y =1] e E[X | Y =2];
Calculamos como o seguinte

E[X|Y=0=0-Pr(X=0]Y=0)41-Pr(X=1]Y=0)+2-Pr(X=2|Y =0)
Pr(X =0NY =0) Pr(X =1NnY =0) Pr(X =2nY =0)

S v i o ) I
IE[X|Y1]0-5083+1~21083 2~92()é~3334600250,56.
EX[Y=2=00-7+1 5] +2 5007 =50 =136

(d) [2 pontos] Os valores esperados E[Y | X =0, E[Y | X =1] e E[Y | X = 2];
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Calculamos como o seguinte

7 2 11 2 2 22 11
EY | X=0=0-—-=-4+1-—-=4+2 Z 22— 2 —(.44.
VX =0=0-50- 7+l 5574207 =55=5=0
3 10 1 10 2 10 13
E[Y [X=1]=0- o 41055 +2- 2 -5 = = ~ 0,8667.
1 5 11 5 9 5 29
BV IX=21=0- 15 7+ 955 172 5001 ~ a0~ 072

(e) [2 pontos] A varidncia Var[X + Y.

Para este exercicio valemos do seguinte resultado

Var[X + Y] = Var[X] 4+ Var[Y] 4+ 2Cov[X, Y]
= Var[X] + Var[Y] + 2E[X - Y] — 2E[X]E[Y].

Disto, calculamos o seguinte valor esperado

7 11
EX-Y]=0-0-— 1= .2.
[ ]=0-0 25+0 5O+o 0
3 1 2
1-0- —+1-1-—4+1.-2.—
+1-0 95 T 0" 25
1 11 9
2.0 —4+2.1-—+92.2. —
+2:0 0" 200 200
_i+i+£+ﬁ_20+32+22+36_ﬂ
100 25 0 200 0 200 200 20

Por fim, temos que

61 31 11 7 2111
VarlX + V] = — 4 2= 4 == _ L2220 _ 4 319375,
X+ V] =106+ 51t 10 8~ Te00 -
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