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1. Considere X ∼ fθ, θ ∈ Θ. Verifique se fθ pertence à famı́lia exponencial bidimen-
sional nos seguintes casos:

(a) X ∼ Normal(θ, θ2), θ ∈ Θ = (0,∞).

(b) X ∼ Beta(α, β), θ = (α, β) ∈ Θ = R2
+.

(c) X ∼ Gama(α, β), θ = (α, β) ∈ Θ = R2
+.

Nota: fθ é dita pertencer à famı́lia exponencial k-dimensional se, e somente se, puder
ser escrita na forma

fθ(x) =

 exp

[
k∑

j=1

cj(θ)Tj(x) + d(θ) + S(x)

]
, se x ∈ X

0, caso contrário,

em que cj(·) e d(·) são funções conhecidas apenas de θ e Tj(·) e S(·) são funções conhecidas
apenas de x. Além disso, X = {x : fθ(x) > 0} não pode depender de θ.


