LISTA DE EXERCICIOS ALGEBRA LINEAR - TURMA 1

Os exercicios a seguir foram selecionados dos livros do Hoffman/Kunze e Domingues/Callioli/Costa. Como na
aula F é sempre R ou C.

EXERcIcIO 1
Resolver os sistemas abaixo em R:

r+yt+z=1 r+y+z=1
a){ Tr—y+2z=2 b){ z—y+z=-2
r+6y+32z2=3 2y =3

EXERcIcCIO 2
Determinar todas as solucbes do sistema de equagoes em que x e y pertencem a C.

1-dz—iy=0
2+ (1—i)y=0

EXERcICIO 3
Discutir o seguinte sistema linear (em fungao de a), isto é, determine os valores de a tais que o sistema néo tenha
solucao, tenha solucdo tnica ou tenha infinitas solucoes.

r+y—az=0
ar+y—z=2-—a
r+ay—z=—a
EXERcicIO 4
Consideremos o sistema de equacoes
r—y+2z=1
204+2z=1

r—3y+4z=2
Este sistema admite solu¢do? Em caso afirmativo, descrever explicitamente todas as solucgoes.

EXERcICIO 5

Seja A, B e C elementos de M,,(FF). Suponha que A seja inversivel. Mostre que
a) Se AB = AC, entdo B = C.

b) Se AB =0, entdao B = 0.

EXERcICIO 6
Mostre que a matriz

1 0 0
A= a 1 0
b ¢ 1
é inversivel para qualquer a, b e ¢ em F e que sua inversa é
1 0 0
A7l = a 1 0
ac—b —c 1

EXERCcIiCIO 7
Verificar quais das seguintes matrizes sdo inversiveis e determinar as inversas, caso existam
1
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a)Az(é ;) b)A =

ExERcicio 8
Determinar as matrizes elementares em M;(F).

O = =
N = O
—_ O =

ExERrcicio 9
Seja A € May1(F) e B € Mix2(F). Demonstre que C' = AB nao é inversivel.

ExErcicio 10

Seja A € Myyxp(F) € B € Mpyy,(F). Mostre que (AB)! = B'A' e que I}, = I,, em que I, € M,(F) ¢ a
identidade. Use este resultado para mostrar que se A € M, (F) é inversivel, entdo A’ também é. Além disto vale
(A—l)t — (At)—l.



