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Os exerćıcios sugeridos são:

1) Exerćıcios 1, 2 e 3 do caṕıtulo 2 do Evans.

2) Considere U ⊂ Rn um aberto limitado de classe C1.

i) Sejam u e v : U → R funções de classe C2
(
U
)
. Prove que

∇. (v∇u) = ∇v.∇u + v∆u.

ii) Mostre, usando o teorema da divergência, que

ˆ
∂U

v (x)
∂u

∂n
(x) dS (x) =

ˆ
U

∇v (x) .∇u (x) dx +

ˆ
U

v (x) ∆u (x) dx,

em que n é a normal que aponta para fora de U .

iii) Conclua que se u : U → R é de classe C2
(
U
)

e é solução de{
∆u (x) = f (x) , x ∈ U
∂u
∂n (x) = g (x) , x ∈ ∂U

,

em que f e g são cont́ınuas, então ˆ
∂U

g (x) dS (x) =

ˆ
U

f (x) dx.
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