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Exerćıcio 1. Mostre que a interseção de uma coleção qualquer de con-
juntos convexos em Rné convexa. Dê um exemplo que mostre que a
união de dois conjuntos convexos, de interseção não vazia, pode não
ser convexa.

Exerćıcio 2. Se A e B são conjuntos abertos em R, mostre que o
produto cartesiano A×B é aberto em R2.

Exerćıcio 3. Existe um conjunto A ⊂ Rn tal que intA = ∅ mas
Ā = Rn?

Exerćıcio 4. Considere as seqüências (xn) e (yn) em Rn. Seja (zn) a
seqüência “embaralhada” definida por:

z1 = x1, z2 = y1, z3 = x2, z4 = y2, . . .

z2n = yn, z2n+1 = xn+1, . . .

É verdade que (zn) é convergente se, e somente se, (xn) e (yn) são
convergentes e limn→∞ xn = limn→∞ yn?

Exerćıcio 5. Seja a ∈ A o limite da seqüência (xn). Prove que se A
é aberto então no máximo um número finito de elementos de (xn) não
pertence a A.

Exerćıcio 6. Prove que K ⊂ Rn é compacto se, e somente se, toda
cobertura aberta de K admite uma subcobertura finita.

Exerćıcio 7. Sejam A1, A2, A3, . . . conjuntos em Rn.

(1) Se Bn =
⋃n

i=1 Ai, mostre que B̄ =
⋃n

i=1 Āi para todo n ≥ 1.
(2) Se B =

⋃∞
i=1 Ai, moster que B̄ ⊃

⋃∞
i=1 Āi. Dê um exemplo em

que a inclusão é própria.
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