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Exercicio 1. Seja f um caminho de classe C* k > 3,parametrizado por
comprimento de arco, s, e suponha que f é biregular (i.6. T = f" # 0 e
" #0). Defina a curvatura, k, por k = |T"|. Prove que o vetor binormal,
definido por B = T A N, satisfaz a B’ é um miltiplo de N. O fator de
proporcionalidade , 7, é chamado de tor¢ao de f. Assim temos: T" = kN e
B'=7N.

a) Prove que N' = —kT — 7B.

b) Prove que a imagem de f estd contida num plano se, e somente se,
7(s) é identicamente nula.

c) Seja © uma matriz ortogonal positiva, isto é: QO =T e detQ =1 .

Prove que f1 = Qf e f tem as mesmas fungoes de curvatura e de torgao.

Notal.- Aqui A é o produto vetorial, também denotado por X.

Nota2.- A base ortonormal positiva T'(s), N(s), B(s) em cada ponto f(s),
chama-se triedro (ou referencial) de Frenet. As equagoes 7" = kN, N/ =
—kT—71B, e B' = 7N, sdo chamadas equagées de Frenet da curva (caminho)

f

Exercicio 2. Resolva os seguintes exercicios propostos entre as paginas 52
e 54 do Livro de Elon:

a.- Secao 2, numero 2.

b.- Secao 3, nimero 3.

c.- Secao 3, nimero 5.

Recomendacao: Olhe as sugestoes de solucdo s6 em caso de emergéncia.



