Alocacao de casas

Alocacdo de bens indivisiveis

n agentes, cada um com uma (nica casa,
e uma ordem de preferéncia em todas as casas



Alocacao de casas

Alocacdo de bens indivisiveis

n agentes, cada um com uma (nica casa,
e uma ordem de preferéncia em todas as casas

Objetivo: realocar as casas de um modo apropriado



Alocacao de casas

Alocacdo de bens indivisiveis

n agentes, cada um com uma (nica casa,
e uma ordem de preferéncia em todas as casas

Objetivo: realocar as casas de um modo apropriado

As ordens de preferéncia sdo arbitrarias,
mas a odem sobre as alocacdes é restrita:



Alocacao de casas

Alocacdo de bens indivisiveis

n agentes, cada um com uma (nica casa,
e uma ordem de preferéncia em todas as casas

Objetivo: realocar as casas de um modo apropriado

As ordens de preferéncia sdo arbitrarias,
mas a odem sobre as alocacdes é restrita:

Qualquer alocacdo que deixa o agente
com uma mesma casa é equivalente.



Alocacao de casas

Alocacdo de bens indivisiveis

n agentes, cada um com uma (nica casa,
e uma ordem de preferéncia em todas as casas

Objetivo: realocar as casas de um modo apropriado

As ordens de preferéncia sdo arbitrarias,
mas a odem sobre as alocacdes é restrita:

Qualquer alocacdo que deixa o agente
com uma mesma casa é equivalente.

Teorema de Gibbard-Satterthwaite: Se f & uma funcdo de escolha
social a prova de estratégia sobre A, com |A| > 3, entdo f é uma
ditadura.
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Alocacao de casas
Numere os agentes de 1 a n.

Uma alocacio a € uma permutacido de 1 a n:
aj € a casa que vai ficar com o agente /.

;. ordem de preferéncia do agente i para as casas

A: conjunto de todas as aloca¢cdes

Para S C [n], seja A(S) = {z€ A:z € 5,Vie S}.
A(S): alocagdes onde agentes de S trocam casas entre si.
S & uma coalisdo bloqueadora para uma alocagdo a em A

se existe z em A(S) tq z; =; a;j ou z; = a; para todo i em S
e zj > aj para pelo menos um j em 5.

Core: conjunto de aloca¢des sem coalisio blogueadora.
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Algoritmo TTC

Grafo orientado:
» um vértice para cada agente

» arco de i para j se a casa de i é a favorita de j

Cada vértice tem grau de entrada 1:
ha um circuito em cada componente.

Seja N = [n] e N; o conjunto de agentes em circuitos.
Execute as permutas de casas dos circuitos em .

Repita: novo grafo com agentes de N\ Ny, e

arco de 7 para j se a casa de / é a favorita de j em N\ Nj.
N5: conjunto de agentes em circuitos do novo grafo.

Execute as permutas de casas dos circuitos em 5.
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Teorema: O core do problema da alocacdo de casas consiste
exatamente de uma alocac3o.

Prova feita na aula.

Mas esse algoritmo garante que os agentes
declarardo as suas verdadeiras preferéncias?

Teorema: O mecanismo TTC é a prova de estratégia.

Prova feita na aula.
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Casamentos estaveis

H - conjunto de homens M - conjunto de mulheres
Cada homem tem ordem estrita de preferéncia sobre M.

Emparelhamento de H em M:
alocacdo de homens a mulheres.

Um emparelhamento é instavel se
existem homens h e h' e mulheres m e m’ tq
m & emparelhada com h, m’ com K, mas m'=,me h =,/ H.

Neste caso, h e m’ preferiam se casar um com o outro.

O par (h,m") &€ um par bloqueador,
e emparelhamento é estavel se n3o tem par bloqueador.
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Casamentos estaveis: exemplo

Ordens de preferéncias para n = 3:

>h1 >h2 >h3 >'m1 >'m2 >'m3

my ma ma h1 h3 h1
ma ms3 moy h3 h1 h3
m3 my m3  h ha ha

O emparelhamento {(h1, m1), (ha, m2), (h3, m3)} & instavel,
pois (h1, m2) &€ um par bloqueador.

Ja o emparelhamento {(h1, m1), (h3, my), (ha, m3)} é estavel.

Dada as listas de preferéncias de todos,
existe emparelhamento estavel?

Como encontra-lo, se existe?
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Cada homem propde a primeira mulher de sua lista.

Cada mulher que recebeu mais de uma proposta recusa todas,
exceto pela do homem mais alto em sua lista.
Para esse, posterga a sua resposta.

Cada homem que teve sua proposta recusada
propde & préxima mulher de sua lista.

Cada mulher com mais de uma proposta recusa todas,
exceto pela do homem mais alto em sua lista.

Repete esse processo,
sempre progredindo nas listas dos homens.

O processo entdo termina (ndo mais que n? rodadas).
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~hy
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h1 propde para mp
hy prop&e para m;
h3 propde para my

my rejeita a proposta de hy.

> hy
my
mg3
mp

~hs Tm  Tma T ms
m h h3 hy
my  h3 h hs
ms3 h2 h2 h2

hy propde para ms, e o algoritmo termina.
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Algoritmo no exemplo

h1 ~hy Thy Tm  Tma T ms

my mp M h3 hy
m - m3 mp h3 ht h3
my my m3  h hy hy

h1 propde para mp
hy prop&e para m;
h3 propde para my
my rejeita a proposta de hy.

hy propde para ms, e o algoritmo termina.

Emparelhamento produzido: {(h1, mz), (h2, m3), (hs, m1)}

Note que tal emparelhamento é estavell
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