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Exercicio 1
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Figure 1: Tomando &; a extremidade esquerda do intervalo.
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Figure 2: Tomando &; a extremidade direita do intervalo.
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Figure 3: Tomando &; o ponto médio do intervalo.
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Figure 4: Tomando &; a extremidade esquerda do intervalo.
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Figure 5: Tomando &; a extremidade direita do intervalo.
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Figure 6: Tomando & o ponto médio do intervalo.
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Figure 9: Tomando &; o ponto médio do intervalo.
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Figure 10: Tomando &; a extremidade esquerda do intervalo.
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Figure 11: Tomando &; a extremidade direita do intervalo.
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Exercicio 2
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Exercicio 3
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Para encontrarmos os limites de integracao basta resolvermos a equagcao:
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Figure 13: Regido (R) delimitada por f(z) e g(z).
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Logo, os limites de integracao sao [0, 1], logo:

A(R) = / f(2) - g(x) da
= / (27) — (2* + x) dx

1
Portanto, a drea da regiao delimitada for f(z) =2z e g(z) = 2? + x é 6 unidades de

area.
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Figure 14: Regiao (R) delimitada por f(z) e g(z).



Para encontrarmos os limites de integracao basta resolvermos a equacao:

2 = =223
224223 =0
2*(1+22)=0
1
= I :06a72:—§

Assim, os limites de integra¢ao sao [—3, 0], logo:

0
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Portanto, a area da regiao delimitada por y = 2 e y = —22° é % de unidade de area.
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Figure 15: Regiao (R) delimitada por f(z) e g(z).



Para encontrarmos os limites de integracao basta resolvermos a equagao:

—22* =227 — 4z
222 +22* —4x =0
20(2* + 2 —2) =0
20(2® —x +22—2) =0
2z(x(x* — 1) +2(x — 1)) =0
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Logo, os limites de integracao sao [0, 1], entao:

/Olf(x) dx

/0 (—22%) dw

A(R) = /01 g(x)dx

- /(2x2—4x)dx _
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Portanto, a regiao limitada por g(x) e f(x) possui I de unidade de &rea.



d)

6
e N
yd - \\
X
5 o )/ AN
/ N\
/ N\
/ N\
4
/
/
/
A
/
/
/
/ 2
/
/ - (x)
R
71 -0.5 0 0.5 1 15 2 25 3 35

Figure 16: Regiao (R) delimitada por f(x) e g(x).
Para encontrarmos os limites de integragao basta resolvermos a equacao:

r4+1=4+3z— 2>
3+20—22=0
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Logo, os extremos de integragao sao [—1, 3], entdo:

:/3(4+3x—x2)—(x+1)dx
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3
:/ (3427 — %) dx
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= 3x+x2—x—3
314

= <3x3+33—3§3) - <3x(—1)+(—1)2—%3)
_32

3

32
Portanto, a regiao limitada por f(z) =z +1 e g(z) = 4+ 3z — x? possui 3 unidades

de area.

Exercicio 4

a)

Comecemos calculando f'(z):




Assim, temos que:
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b)

Comecemos calculando f(z):

d
dt(l — In(sin(x)))
d d

f(z) =1—1In(sin(z)) = f'(x) =

(in(9)) x %@mm))

g=sin(x)



Assim temos que:




c)

Comecemos calculando f'(x):

Assim temos:
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d)

Comecemos calculando f'(x):
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Exercicio 5

a)
v(t) = (%), 1<t <3
= /(1) = (3%, 2t)
= [[Y(O)] = V(3t*)% + (2t)?
= tV9t2 + 4
Desta forma:
3 3
/ ||7’(t)||dt:/ tV9t2 +4dt
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.y 1 y 2u+/u
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b)

(t) = (2(t —sin(t),2(1 —cos(t)),0 <t <7
= +/(t) = (2 — 2cos(t), 2sin(t))

= |7 (t)]] = 2v/2 — 2 cos(t)



Assim
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v(t) = (—sin(t),cos(t)),0 <t <=
= ~'(t) = (— cos(t), — sin(t))
= YOl =1

Assim

2T 2T
/ ||7/(t)|]dt:/ Ldt = 27
0 0

d)

7(t) = (e cos(t), e’ sin(t)),1 <t < 2
= 7/(t) = (' cos(t) — e'sin(t), e’ cos(t) + €' sin(t))

= [y ()l = V2!

Logo
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Exercicio 6

a)

Do enunciado temos f(z) = x + 1 e os limites de integragao [0, 2], entdo:

2 3 2
2
V(S):WX/(:p+1)2dm:ﬂ{$—+x2+x] bm
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b)

Do enunciado temos f(z) = z? — z* e os limites de integragao [0, 1], entao:

V(S):wx/ol(x2—x3)2dx:7r[5‘___+_} -

c)

Do enunciado temos f(z) = 23

e os limites de integracao [—1, 1], entao:
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d)

™

Do enunciado temos f(x) = cos(x) e os limites de integracao [0, §

v<s>:wx/0

Exercicio 7

a)
Do enunciado temos f(z) = sin(z) e os limites de integracao [0, ], assim:
A(S) = / 27 sin(x)4/1 + cos?(x) dx
0
-1
= |u:cos(x) 21 X (_/ Vu? +1 du)
1

us

4
= |u:tan(9) 21 X (/

sec®(0) d@)
=21 x (V2 +1In(1 + Vv2))

|, entdo:
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Observe que podemos calcular [ sec®(f) df por partes como se segue:

/udv:uv—/vdu

{ u = sec(f) = du = sec(0) tan(0) d0

v = [sec?(0)di = dv = sec*(9) db

sec(6)(se db

/8603(9) df = sec(f) tan(0 /sec ) tan?(

tan?(0) = sec*(6) — 1 = sec(#) tan(f (sec?
= sec(f) tan (0 / sec®(6) — sec(f
= sec(0) tan(0 / sec? / sec(6) do

= sec(f) tan(0) — /sec (0) df — In|sec(f) + tan(0)]

=9 x / sec?(6) = sec(6) tan(6) — In | sec(6) + tan(8)|

N /sec _ sec(f tan(@) B ln\sec(ﬁ);- tan(0)] LCCeR




b)

Do enunciado temos f(z) = 2% e os limites de integragao [0, %], assim:

3
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c)

Do enunciado temos f(z) = /x e os limites de integragao [1, 4], logo:
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d)

) e +e* o . . .
Do enunciado temos f(z) = — —eos limites de integracao [—1, 1], entao:
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