MATO0311 — CALcuLo V
MAP0217 — CALcurLo V

Prova optativa
A prova é sobre 8 pontos (logo a nota sera multiplicada por 1.25)

Questao 1, 2.5 pontos

Va2 +y? 4 22 = cos(z)

pode ser resolvida de forma tnica para y em termos de z, 2z numa vizinhanca
de (0,1,0)? Em outras palavras, existe vizinhancas U de (0,0) em R* e V
de 1 em R e uma funcao

A equacao

p:U—=V
(x,Z) —>y:¢($,2)

tal que para todo (x, z) € U, temos

Va2 4 ¢(z, 2)2 + 22 = cos(z)?

Justifica a resposta.

Questao 2, 2.5 pontos

Seja U abertode R" e f : U — R" com f € C*(U). Dado ¢ € R" monstre que
se # € U é um ponto de acumulacao para f~!(c), entao Df(z) : R* — R”
nao ¢ uma bijecao.

Questao 3, 3 pontos Justifica ou da controexemplos.

e Se a resposta é correta e justificada, +1.5.

e Se a resposta é correta sem justificagdo, ou com justificacao errada
+0.5.

e Se a resposta é errada, —0.5.

1. A imagem continua de um aberto é aberta (isso é, se f : X — Y é
continua e A C X é aberto, f(A) é aberto).

2. A funcdo f : R? — R? definida por f(x,y) = (2 + z,y> +sin(y)) é um
difeomorfismo local numa vizinhanga de (0,0) € R



